
Algebräısche Structuren
(27/06/2012 (13u-17u))

Theorie�� ��1 Bewijs dat voor n,m ∈ N0 relatief priem, Zn × Zm
∼= Znm.�� ��2 Zij A de Gramm-matrix voor 〈·, ·〉 ten opzichte van basis V en B de Gramm-matrix

voor 〈·, ·〉 ten opzichte van basis W.
Geef en bewijs de formule voor B in functie van A en IdVW .

Oefeningen�� ��1 Zij p priem en G een abelse groep met minstens een element met orde p. Stel

α =
∣∣{g ∈ G∣∣orde (g) = p

}∣∣
(a) Bereken α voor p = 3 en G = Z3 × Z12

(b) Bewijs dat α ≡ −1 mod p, in het geval α een eindige waarde aannneemt.
Hint: beschouw de afbeelding ϕ : G→ G : x 7→ xp.�� ��2 Bereken
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mod 225.�� ��3 Zij V een n-dimensionale vectorruimte over een veld K en α, β ∈ V ∗. Bewijs dat

Kerα ⊆ Kerβ ⇐⇒ ∃k ∈ K zo dat β = k · α.

Hint: ga na welke dimensies Kerα en Kerβ kunnen hebben.


